NpMa3c ht 2015

Delprov B Uppgift 1-11. Endast svar krévs.

Delprov C Uppgift 12—17. Fullsténdiga ldsningar krévs.

Provtid 120 minuter for Delprov B och Delprov C tillsammans.
Hjilpmedel Formelblad och linjal.

Kravgrinser  Provet bestar av ett muntligt delprov (Delprov A) och tre skriftliga

delprov (Delprov B, C och D). Tillsammans kan de ge 67 poéng varav
24 E-, 24 C- och 19 A-poéng.

Kravgrins for provbetyget

E: 18 poédng

D: 27 poédng varav 8 podng pd minst C-niva
C: 35 podng varav 14 podng pa minst C-niva
B: 45 poéng varav 6 podng pa A-niva

A: 54 poing varav 11 podng pad A-niva

Efter varje uppgift anges hur minga poing du kan fa for en fullstindig 16sning eller ett svar.
Dér framgar dven vilka kunskapsnivaer (E, C och A) du har mojlighet att visa. Till exempel
betyder (3/2/1) att en korrekt 16sning ger 3 E-, 2 C- och 1 A-poéng.

Till uppgifter dér det star ”Endast svar krdvs” behover du endast ge ett kort svar. Till 6vriga
uppgifter krdvs att du redovisar dina berdkningar, forklarar och motiverar dina tankegangar
och ritar figurer vid behov.

Skriv ditt namn, fodelsedatum och gymnasieprogram pa alla papper du limnar in.

Namn:

Fodelsedatum:

Gymnasieprogram/Komvux:
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Delprov B: Digitala verktyg &r inte tilldtna. Endast svar krdvs. Skriv dina svar direkt i
provhiftet.

1.  Berikna |5-8| (1/0/0)

2.  Avasjo-Borgafjill dr en observationsstation dir SMHI samlar viderdata.
Diagrammet visar hur snddjupet (i cm) varierar under en manad med start
den 1 april 2013 kI. 07.00.

Avasjo-Borgafjill, snodjup april 2013
cm A Snodjup

100
90 —— =
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70
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40
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20
10 1 [ 1 april kl. 07.00
g Tid
5 10 15 20 25 30 Dygn
Besvara foljande uppgifter med hjélp av diagrammet.
a)  Med vilken genomsnittlig fordndringshastighet i
cm/dygn minskar snddjupet under perioden
15 april kl. 07.00 till 30 april k1. 07.00? (1/0/0)
b)  Bestdm forandringshastigheten i cm/dygn
for snodjupet den 11 april kl. 07.00. (1/0/0)
¢)  Nair minskar snddjupet som snabbast?
Vilj ett av alternativen A—E.
A. 1 april
B. 11 april
C. 14 april
D. 20 april
E. 28 april (1/0/0)
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For vilket varde pa x ar uttrycket 23x 10
X—

inte definierat? (1/0/0)
Forenkla x° (x3 +9)—- (3x)2 sa 1dngt som majligt. (1/0/0)
Bestim f'(x) om

a)  f(x)=3x"+x2-5 f(x) = (1/0/0)

kx -1 ,
b S)=—— )= (0/1/0)

Alternativen A—H visar olika trigonometriska uttryck.

A. sin40° B. sin&0° C. sinl120° D. sin160°
E. sin200° F. sin240° G. sin280° H. sin320°

a)  Vilket av alternativen A—H visar uttrycket
med storst viarde? (1/0/0)

b)  Vilket av alternativen A—H visar uttrycket
med minst véarde? (0/1/0)

Grafen till funktionen f &r en rét linje, se figur.

’ } |
-4 I
5 y=flx
6 8. 1 12 1 X
Bestdm den 6vre integrationsgransen a dir a # 0
sa att Tf(x)dx =0 (0/1/0)
0



10.

11.
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Funktionen £ beskriver antalet invénare i en kommun som funktion av
tiden ¢, dér ¢ dr tiden 1 ar efter 1 januari 2013.

I figuren finns fyra tomma rutor. Skriv in de tal och symboler i rutorna som
medfor att tolkningen av likheten blir:

Under tidsperioden 1 januari 2015 till 1 januari 2020 okar antalet invanare
med 45 107 i kommunen.

L]

L Jar= ]
L]

. Ine"+xe*
Bestim lim ——

x—0 5x

En cirkel med radien 5 langdenheter tangerar
positiva x-axeln och negativa y-axeln.
Bestim cirkelns ekvation.

Derivatan till f(x) = V7 -+/x kan skrivas pa

formen f'(x)= \/E
ax

Bestdm konstanten a.

(0/1/1)

(0/0/1)

(0/0/1)

(0/0/1)
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Delprov C: Digitala verktyg &r inte tillatna. Skriv dina 16sningar pa separat papper.

12. Daniel och Jakob siljer blabérssaft. Varje flaska kostar 40 kronor.
Vilken av graferna 4 eller B beskriver bést inkomsten fran forsiljningen av

blabarssaften? Motivera ditt svar. (1/0/0)
Graf 4
kr A Inkomst
320
240
160
80
-
2 4 6 8 Antal flaskor
Graf B
kr A Inkomst
320
240
160
80
-
2 4 6 8 Antal flaskor

13. For funktionen f giller att f(x)= x> —12x

Anvind derivata och bestim koordinaterna for eventuella maximi-, minimi-
och terrasspunkter for funktionens graf.

Bestidm ocksé karaktér for respektive punkt, det vill sdga om det dr en
maximi-, minimi- eller terrasspunkt. (3/1/0)




14.

15.

16.
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Berékna integralerna algebraiskt.

3

) [(?-2)dx (2/0/0)
0
S

b) j(x +—) dx (0/2/0)
1 X

Los ekvationen 3 = 12 (0/2/0)

9-3x 3 3-x

Det grdmarkerade omradet i figuren begrénsas av kurvan y = e,

linjen y =e samt den positiva y-axeln.

¥ ‘ y=e2x

=~y

Berikna det grdmarkerade omrddets area algebraiskt och svara pa sd enkel
form som mdgjligt. (0/3/0)
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17. For funktionen f géller att f(x)= 2x2. Grafen till funktionen har tv
tangenter som gir genom punkten (—2,—42), se figur.

v
f(x) =2x2

=

(-2, -42)

Bestdm ekvationen for en av de tva tangenterna algebraiskt. (0/0/4)
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Delprov D Uppgift 18-26. Fullstdndiga 16sningar krévs.
Provtid 120 minuter.

Hjilpmedel Digitala verktyg, formelblad och linjal.

Kravgrinser  Provet bestar av ett muntligt delprov (Delprov A) och tre skriftliga
delprov (Delprov B, C och D). Tillsammans kan de ge 67 poéng varav
24 E-, 24 C- och 19 A-poing.

Kravgréns for provbetyget

E: 18 poing

D: 27 podng varav 8 poidng pa minst C-niva
C: 35 poéng varav 14 poédng pa minst C-niva
B: 45 poédng varav 6 poing pa A-niva

A: 54 poéng varav 11 poédng pd A-nivé

Efter varje uppgift anges hur manga podng du kan fa for en fullstdndig 16sning eller ett svar.
Diér framgar dven vilka kunskapsnivaer (E, C och A) du har mojlighet att visa. Till exempel
betyder (3/2/1) att en korrekt 16sning ger 3 E-, 2 C- och 1 A-poédng.

Till uppgifter dar det star ”Endast svar krdvs” behover du endast ge ett kort svar. Till 6vriga

uppgifter krivs att du redovisar dina berdkningar, forklarar och motiverar dina tankegangar,
ritar figurer vid behov och att du visar hur du anvander ditt digitala verktyg.

Skriv ditt namn, fodelsedatum och gymnasieprogram pa alla papper du limnar in.

Namn:

Fodelsedatum:

Gymnasieprogram/Komvux:
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Delprov D: Digitala verktyg &r tillatna. Skriv dina 16sningar pa separat papper.

18. Bestidm ett virde pa vinkeln v sa att triangeln far arean 6,5 cm”. (2/0/0)
(cm)

4,8

19. For funktionen f giller att f'(x) = 4x°
Bestdm f(x) sdatt f(5)=282 (2/0/0)

20. For funktionen f géller att f(x)= 4x* —x*+ 4 dir 4 ir en konstant.
Figuren visar grafen till funktionen f da 4=0

v A |

=)

()]

E

(V]

N

a)  Sabina pastar:
— Funktionen har alltid tre extrempunkter oavsett virde pa
konstanten A.
Har Sabina rétt? Motivera ditt svar. (1/0/0)

b)  Sabina undersoker f(x)= 4x* —x* och pastar:
— Andraderivatan for f(x)= 4x? = x* Gr mindre iin 10 for alla x.
Har Sabina rétt? Motivera ditt svar. (0/1/0)




21.

22,
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Foreningen Lyckans IF vill gora en prognos 6ver antalet medlemmar for de
kommande éren. Efter att ha studerat medlemsantalet under de senaste aren
stéller de upp modellen

f(t)=1250e>01%

dér f(¢) ér antalet medlemmar och # dr tiden i &r efter 1 januari ar 2010.

a)  Bestdm vilket ar foreningen har 2000 medlemmar enligt modellen.

b)  Bestdm hur snabbt antalet medlemmar okar 1 januari &r 2030
enligt modellen.

Det finns dven andra modeller som beskriver antalet medlemmar som
funktion av tiden. En sddan modell ar
g(t)=1250+16¢

dér g(¢) ar antalet medlemmar och ¢ ér tiden 1 ar efter 1 januari ar 2010.

Lyckans IF vill undersdka hur prognosen for antalet medlemmar beror av
vilken modell de anvéinder. De tinker darfor undersoka skillnaden i antalet
medlemmar mellan de bada modellerna med hjélp av en ny funktion.

c)  Stéll upp den nya funktionen och anvind den for att bestimma for

vilket vérde pa ¢ som skillnaden i antalet medlemmar dr som
storst i intervallet 0<¢ <15

Peder ritar upp grafen till f(x) = x> +0,03x+1
pa sin grafritande rdknare och séger:

—Jag ser att grafen har en terrasspunkt.

N N B |

Undersdk om han har rétt.

(2/0/0)

(0/2/0)

(0/3/0)

(0/2/0)



23.

24,

25.
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En markégare ska bestimma avstandet mellan tva platser, markerade med 4
och B i figuren.

Markégaren befinner sig i A men kan pa grund av skogen inte se B. Fran de
tva punkterna C och D, som tillsammans med 4 ligger langs en rit linje, kan
hon se B. Hon méter upp vinklar och strickor, se figur.

(m)
Berdkna avstandet AB. (0/3/0)
Figuren visar grafen till funktionen f.
v
"~ =@
|
|
|
|
|
|
|
7 i ¥
Utga fran figuren och forklara varfor funktionens andraderivata ar
negativ i maximipunkten dir x = a. (0/0/2)
Bevisa cosinussatsen a® = b% +¢? —2bccos A
for det fall da vinkeln A &r spetsig. (0/0/2)



26.
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Amira ska tillverka fagelbad i betong. Fagelbaden bestar av fyra sidor som
ska sdttas fast pa en rektangulér bottenplatta. Hon vill att fagelbaden ska ha
en tillrdckligt stor bottenyta och att kanterna inte ska vara for hoga. Hon
staller dérfor upp foljande villkor:

e Djupet, fran 6verkanten till bottenplattan, ska vara 8§ cm.
e Bottenplattan ska ha en tjocklek pa 4 cm.

Se figur 1.

e En av sidorna ska ha en tjocklek pa 6 cm.
e Tre av sidorna ska ha en tjocklek pa 4 cm.
e Bottenytan, det vill siga ytan inuti figelbaden, ska ha arean 900 cm”.

Se figur 2.

4cm 6 cm

T T

900 cm? X

Figur 1. Figur 2.
Ett fagelbad sett snett fran sidan. Ett fagelbad sett rakt uppifréan.

Amira vill anvinda sé lite betong som mdjligt och tdnker darfor rdkna ut hur
mycket betong som behovs till varje figelbad. Hon antar att bottenytan har
en sida som dr x cm lang. Se figurerna ovan.

Stéll upp en funktion som anger volymen betong som funktion av x.
Utga sedan fran din funktion och bestdm den minsta volym betong som
Amira behover till varje fagelbad. (0/0/4)
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Allménna riktlinjer for bedomning

Bedomning ska ske utgdende fran ldroplanens mal, &mnesplanens formagor samt kunskaps-
kraven och med hénsyn tagen till den tolkning av dessa dokument som gjorts lokalt. Utgangs-
punkten &r att eleverna ska fa podng for lI6sningarnas fortjénster och inte podngavdrag for fel
och brister.

For att tydliggora anknytningen till kunskapskraven anvinds olika kvalitativa formagepoéng. I
elevernas provhiften anges den poidng som varje uppgift kan ge, till exempel innebar (1/2/3) att
uppgiften ger maximalt 1 E-podng, 2 C-podng och 3 A-podng. I beddmningsanvisningarna
anges dessutom for varje podng vilken formaga som provas. De olika férmégorna &r inte obero-
ende av varandra och det dr den formédga som beddms som den huvudsakliga som markeras.
Formagorna betecknas med B (Begrepp), P (Procedur), PL (Problemldsning), M (Modellering),
R (Resonemang) och K (Kommunikation). Det betyder till exempel att Ep;, och Ag ska tolkas
som en “’problemldsningspoéng pa E-niva” respektive en ’resonemangspoing pa A-niva”.

For uppgifter av kortsvarstyp, dir endast svar krévs, ér det elevens slutliga svar som ska be-
domas.

For uppgifter av langsvarstyp, dir eleverna ska ldmna fullstindiga l6sningar, kravs for full
poéng en redovisning som leder fram till ett godtagbart svar eller slutsats. Redovisningen ska
vara tillrackligt utforlig och uppstélld pa ett sadant sdtt att tankegangen kan f6ljas. Ett svar
med t.ex. enbart resultatet av en berdkning utan motivering ger inga poéng.

Fragan om hur vissa typfel ska paverka bedomningen ldmnas till lokala beslut. Det kan till
exempel gilla lapsus, avrundningsfel, foljdfel och enklare raknefel. Om uppgiftens komplexi-
tet inte minskas avsevért genom tidigare fel s kan det lokalt beslutas att tilldela podng pa en
uppgiftslosning trots forekomst av t.ex. lapsus och foljdfel.

Bedomningsanvisningar
Bedomningsanvisningarna till ldngsvarsuppgifterna ar skrivna enligt tva olika modeller. Av-
vikelser fran dessa kommenteras i direkt anslutning till uppgiftens beddmningsanvisning.

Modell 1:
Godtagbar ansats, t.ex. ... +1 Ep
med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (...) +1 Ep

Kommentar: Uppgiften ger maximalt (2/0/0). Den andra podngen dr beroende av den forsta podngen,
d.v.s. den andra podngen utfaller forst om den forsta podngen utfallit. Detta indikeras med anvdind-
ning av liten bokstav och oftast av att ordet "med’” inleder den rad som beskriver vad som krdvs for
att den andra podngen ska erhdllas.

Modell 2:

E C A

Godtagbart enkelt resonemang,
tex. ...

1 Ex

Godtagbart vdlgrundat reso-
nemang, t.ex. ...

1 ER och1 CR

Godtagbart vilgrundat och
nyanserat resonemang, t.ex. ...

1 ER, 1 CR och 1 AR

Kommentar: Uppgiften ger maximalt (1/1/1). Denna typ av bedomningsanvisning anvinds ndr en och
samma uppgift kan besvaras pa flera kvalitativt olika nivder. Beroende pd hur eleven svarar utdelas
(0/0/0) eller (1/0/0) eller (1/1/0) eller (1/1/1).
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Bedomning av skriftlig kommunikativ formaga

Formagan att kommunicera skriftligt kommer inte att sirskilt beddmas pa E-nivé for enskilda
uppgifter. Elever som uppfyller kraven for provbetyget E for de 6vriga forméagorna anses
kunna redovisa och kommunicera pa ett sddant sitt att kunskapskraven for skriftlig kommuni-
kation pa E-niva automatiskt ar uppfyllda.

For uppgifter dar elevens skriftliga kommunikativa formaga ska bedomas géller de allménna
kraven nedan.

Kommunikationspodng pé C-niva (Ck) ges under forutsittning att eleven behandlat uppgiften
1 sin helhet och att 16sningen i1 huvudsak dr korrekt.
Dessutom ska
1. 16sningen vara nagorlunda fullstdndig och relevant, d.v.s. den kan sakna nagot steg eller
innehalla nagot ovidkommande. Losningen ska ha en godtagbar struktur.
2. matematiska symboler och representationer vara anvianda med viss anpassning till syfte
och situation.
3. 16sningen vara mojlig att f6lja och forsta.

Kommunikationspoidng pa A-niva (Ax) ges under forutsittning att eleven behandlat uppgiften
1 sin helhet och att 16sningen i1 huvudsak dr korrekt.
Dessutom ska
1. 16sningen vara 1 huvudsak fullstindig, valstrukturerad samt endast innehalla relevanta
delar.
2. matematiska symboler och representationer vara anvinda med god anpassning till
syfte och situation.
3. 16sningen vara latt att folja och forsta.

For uppgifter dér det kan delas ut kommunikationspoéng pa C- eller A-niva kan bland annat
symboler, termer och hinvisningar forekomma i l6sningen. Foljande tabell kan da vara till
stod vid bedomningen av skriftlig kommunikativ forméga:

SymbOICr t.ex. = 71__9 <7 >7 Sa Za z’ i s \/77 f(X), f'(X), f”(X), X, y:( )’[ ]aj.dx’
brakstreck, index, lim, VL, HL, symbol for vinkel, gradtecken

Termer t.ex. absolutbelopp, cirkel, enhetscirkel, polynom, rationellt uttryck,
kontinuerlig/diskret funktion, rét linje, andragrads-/polynom-/potens-/ expo-
nentialfunktion, funktionsvarde, definitions-/virdeméangd, punkt,
intervall, omrédde, koordinat, koordinatsystem, graf, kurva, skarningspunkt,
nollstille, symmetrilinje, lutning, riktningskoefficient, andpunkt, sekant,
tangent, dndringskvot, fordndringshastighet, gransvérde, derivata, andra-
derivata, teckenschema, vixande/avtagande, extrempunkt, maximi-/
minimi-/terrasspunkt, storsta/minsta varde, primitiv funktion, integral,
talet e, naturlig logaritm

Héanvisningar  t.ex. till derivatans definition, rdta linjens ekvation, tangentens ekvation,
cirkelns ekvation, enhetscirkeln, areasatsen, cosinussatsen, sinussatsen,
definitionen for sinus

Ovrigt t.ex. figurer (med inforda beteckningar), definierade variabler, tabeller,
angivna enheter
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Provsammanstillning — Kunskapskrav

Tabell 1 Kategorisering av uppgifterna i kursprovet i Matematik 3¢ i forhallande till niva
och formégor. Podngen i denna tabell anges i samma ordning som i bedom-
ningsanvisningen. Till exempel motsvarar 21a 1 och 21a 2 den forsta respek-
tive andra podngen i uppgift 21a.
> |UppPg. Formaga och niva > | Uppg. Formaga och niva
g_ Poéng c A g Poéng E c A
3 B PM RK| B P PM RK| B P PM RK 8 B, P PM RK|B P PM RK|B P | PM | RK
A [M_1 1 D [18_1 1
M 2 1 18 2 1
M 3 1 19 1 1
M_4 1 19 2 1
M 5 1 20a 1
M_6 1 20b 1
M 7 1 21a_1 1
B |1 1 21a 2 1
2a 1 21b_1 1
2b 1 21b_2 1
2¢ 1 21c_1 1
3 1 21c 2 1
4 21c_3 1
5a 22 1 1
5b 1 22 2 1
6a 1 23 1 1
6b 1 23_2 1
7 1 23 3 1
8 1 1 24 1 1
8 2 1 24 2 1
9 1 25 1 1
10 1 25_2 1
11 1 26_1 1
c [12 1 26_2 1
131 26 3 1
132 26 4 1
13_3 Total | 6 76 5(5 5,7 7|2 1 7 9
13_4 1 pX 67 24 24 19
14a_1
14a_2
14b_1 1
14b_2 1
15 1 1
15_2 1
16_1 1
16_2 1
16_3 1
17_1 1
17_2 1
17.3 1
17 4 1

B = Begrepp, P = Procedur, PM = Problemlésning/Modellering och RK = Resonemang/Kommunikation
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Provsammanstéllning — Centralt innehall

Tabell 2 Kategorisering av uppgifterna i kursprovet i Matematik 3¢ i forhallande till niva
och centralt innehall. En lista 6ver det centrala innehéllet aterfinns 1 slutet av
detta héfte.

Del-

prov Uppg.- Niva Centralt innehall Kurs Ma3c

Aritmetik,
algebra och
geometri
Samband
och
férandring
Problem-
16sning

A1

>
[
>
IS

A5 | F7 | F8 | F9 | F10

m
-
-
m
-
N

F13 | F14 | F15 | F16 | P1

v
w

P4

x

2a

2b
2c

X
X
X

ba

5b

6a

6b

10

11

13

14a

14b

15

16

17

X
XX [X X

19

20a

20b

21a

21b

21c

XXX
XXX

22

23

24

25

O O OO0 ONIO2NINODOCOONWAOO0O OO0 O 20O A aAaaaalw|lm
OO OIWINWINIO~OOIOI0OWININIO~O|l0O 00~ OO0 00 OO0 O0O|=|0O
AININO OO OO OCO0O0 OO OO0 OO 000C0O0000O0C OO0 O|w|>»

X

X

X

26

N
N
N
N
—
©

Total
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Kravgranser

Provet bestar av ett muntligt delprov (Delprov A) och tre skriftliga delprov
(Delprov B, C och D). Tillsammans kan de ge 67 podng varav

24 E-, 24 C- och 19 A-poédng. Observera att kravgranserna forutsétter att
eleven deltagit 1 alla fyra delprov, det vill sdga Delprov A, B, C och D.

Kravgréns for provbetyget

E: 18 poing

D: 27 podng varav 8 podng pa minst C-niva
C: 35 poéng varav 14 poédng pd minst C-niva
B: 45 podng varav 6 poing pa A-niva

A: 54 poéng varav 11 poédng pd A-niva



Bedomningsformulir

NpMa3c ht 2015

Elev: Klass: Provbetyg:

Uppg. Foérmaga och niva Uppg. Formaga och niva
§ Poéng Cc § Poidng E C A
§ PM RK| B P | PM | RK PM | RK § B P PM RK| B P | PM RK P | PM | RK
A [M_1 D [18_1

M_2 18 2

M_3 19 1

M_4 19 2

M_5 20a

M_6 20b

M_7 21a_1
B |1 21a 2

2a 21b_1

2b 21b_2

2c 21c_1

3 21c 2

4 21c 3

5a 22 1

5b 22 2

6a 23 1

6b 23 2

7 23 3

8 1 24 1

8 2 24 2

9 25 1

10 25 2

11 26_1
C |12 26 2

13_1 26_3

13_2 26_4

13_3 Total

13_4 b

14a_1

14a_2 Total (6 7 6 5|5 5 7 7 1,7 9

14b_1 hX 67 24 24 19

14b_2

15_1

15_2

16_1

16_2

16_3

17_1

17 2

17_3

17 4

B = Begrepp, P = Procedur, PM = Problemldsning/Modellering och RK = Resonemang/Kommunikation
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Bedomningsanvisningar

Exempel pa ett godtagbart svar anges inom parentes. Till en del uppgifter &r bedomda elev-
l6sningar bifogade for att ange nivén pa bedomningen. Om beddémda elevldsningar finns 1
materialet markeras detta med en symbol.

Delprov B

1.

b)

b)

Korrekt svar (3)

Korrekt svar utifran godtagbar avldsning (3) eller (-3)
Korrekt svar utifrdn godtagbar avldsning (0)

Korrekt svar (D: 20 april)

Korrekt svar (2)
Korrekt svar (x5 )

Korrekt svar (12x3 +2x)

k
Korrekt svar (Zj

Korrekt svar (B: sin80°)

Korrekt svar (G: sin 280°)

Max 1/0/0

+1 Ep

Max 3/0/0
+1 Ep
+1 Ep

+1 Ep

Max 1/0/0

+1 Ep

Max 1/0/0

+1 Ep

Max 1/1/0

+1 Ep

+1 Cp

Max 1/1/0
+1 Ep

+1Cp
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7.
Korrekt svar (12)
8.
Korrekta integrationsgranser och virde (2, 7 och 45107)
Korrekt integrand ( 1'(¢))
Kommentar: Bedomningen till denna uppgift avviker fran de beskrivna be-
domningsmodellerna pa sidan 3. Den andra begreppspodngen kan delas ut
oavsett om den forsta begreppspodngen har delats ut eller inte.
9.
2
Korrekt svar g
10.
Korrekt svar ((x— 5)2 +(y+ 5)2 = 52)
11.
Korrekt svar (4)
Delprov C
12.

Godtagbart enkelt resonemang som styrker att Graf B ska véljas eftersom
enbart hela flaskor ska séljas eller att Graf B ska viljas eftersom inkomsten
beskrivs med en diskret funktion

Se avsnittet Bedomda elevlosningar.

10

Max 0/1/0

+1Cp

Max 0/1/1

+1Cp
+1 Ap

Max 0/0/1

+1 Ap

Max 0/0/1

+1 App

Max 0/0/1

+1 Ap

Max 1/0/0

+1 Er

=



13.

14.

b)

15.

16.

NpMa3c ht 2015

Korrekt bestdmning av derivatans nollstéllen, x; = -2 och x, =2

med korrekt bestimning av extrempunkternas koordinater
(=2, 16) och (2, —16)

Godtagbar verifiering av extrempunkternas karaktér
(maximipunkt (-2, 16) och minimipunkt (2, —16))

Losningen kommuniceras pa C-nivd, se de allmédnna kraven pé sidan 4

Kommentar: Bedomningen till denna uppgift avviker fran de beskrivna
beddmningsmodellerna pa sidan 3. Den tredje procedurpodngen kan delas ut
oavsett om den andra procedurpodngen har delats ut eller inte.

Se avsnittet Bedomda elevlosningar.

Godtagbar ansats, bestimmer korrekt primitiv funktion

med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (3)
Godtagbar ansats, bestimmer korrekt primitiv funktion

med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (%J

Godtagbar ansats, t.ex. skriver om ekvationen till % = %
-X

med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (x = —6)

Godtagbar ansats, t.ex. bestimmer den dvre integrationsgransen, x = 0,5

0,5
med godtagbar fortsittning, t.ex. korrekt berdkning av J e**dx, 0,5¢—0,5
0

med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (0,5 a.e.)

Kommentar: Svar utan enhet eller med felaktig enhet godtas.

11

Max 3/1/0

+1 Ep
+1 Ep

+1 Ep
+1 Ck

=

Max 2/2/0

+1 Ep
+1 Ep

+1 Cp

+1 Cp

Max 0/2/0
+1 Cp
+1 Cp

Max 0/3/0

+1 Cpr
+1 Cpr

+1 Cpr
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Uppgift 22

Elevlosning 22.1 (1 Cg)

Kommentar: 116sningen studeras derivatans graf pa grafrdknaren. Unders6kningsmetoden kan
leda till vdlgrundade slutsatser, men eftersom fonsterinstéllningen &r for grov framgér inte att
derivatan saknar nollstélle och en felaktig slutsats dras. Sammantaget ges 16sningen den forsta
resonemangspoingen pa C-niva.

Elevlosning 22.2 (1 Cgr)

Kommentar: Unders6kningsmetoden (soka derivatans nollstille) dr godtagbar eftersom den
kan leda till vdlgrundade slutsatser, men eftersom berdkningen av derivatans nollstille inte &r

korrekt dras en felaktig slutsats. Sammantaget ges 16sningen den forsta resonemangspoidngen
pa C-niva.

22
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Uppgift 23
Elevlosning 23.1 (2 Cpy)
Y 3%
/j\ -1 7 Sim n’o
/// < S iio iUt
yl Al v X
f/ / N u:6¢ZZ-,C)v'
v / \ N v
% // ] X
[7] 12
AT T H M CAF 27 396
C . D 7Y
/’33 6
A“’ZZH/\Z'- v o399
J J
2 = N . 1 A
1A U5181085, 11674 {1 shacliou | AB
X5 34+, 548 T2 398

Kommentar: Elevlosningen &r korrekt och behandlar uppgiften i sin helhet. Nar det géller
kommunikation anges inte vilka satser som anvénds. Vidare framgér inte var vinklarna 118°
och 13° é&r beldgna och inte heller hur de berdknats. Ett mellanled i slutet av 16sningen sak-
nas. Losningen beddms inte uppfylla kraven for kommunikationspoing pa C-niva.
Sammantaget ges 16sningen tva problemlosningspodng pa C-niva.

23
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Elevlosning 23.2 (2 Cpy, och 1 Cg)

inkel D:5 [yHeriinkeR| 180" ¢2/x 18° B
Uinkel| DAC| =180 49°-118° = 3" -
Sknussaksen oer| 122 0

= SN B NTRL
ANl el yAle)
QDL (133394
T A Y-)
') - 2 ly M 14 nA
k - L] ML \ NI )
Costnussatsen| ger
- 2v ")
AR =267 44062 -226%-546/21C05 62
2
AR |- 193090 65 ' )
Suar (\‘5 7 e )
ARz 297 ¢ m QO A
‘ e ) 1) A v

Kommentar: Elevlosningen &r korrekt och behandlar uppgiften i sin helhet. Nar det géller
kommunikation saknas en figur och gradtecken pé nagra stillen, men 16sningen &r i alla andra
avseenden sé tydligt redovisad att den dr mdjlig att f6lja och forstd. Sammantaget ges
l6sningen tva problemldsningspodng och en kommunikationspoing pa C-niva.

24
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Uppgift 24

Elevlosning 24.1 (0 poang)

-~

< \

|
en axinead v | feriden harden Imaximipunkk.
ef

rorskal adenivakan B v = O] och 9{4: S| kiiuan.

bédaoyr luka. hadad {ter leytrem

4
[l
(7
[0}

sd. bUr andr.den vatahn negaiNy

I

Kommentar: Elevldsningen visar ett resonemang dar det inte framgér varfor derivatan ér
avtagande kring punkten dar x = a . Elevlosningen ges noll poing.

Elevlosning 24.2 (1 AR)

Denvadranl bestaimmert lutningen i en. punkk |
Aningen L en| vadpunkt: ar noll, nlkek X2

oty denvakans grr:uf- Kl denne, Pumldc g% X-cixeldn

O {ort<olier sedan nedat eftersorn f&liande
nleker—hapr negadniv ek Minag

~ Andradenvatart tnsew—| lut nixif‘}e'r\ { ldenvatans dgra

® 8l thb\éu'wfrpﬁmk'.‘ haor ué‘fj v-lkn C

dervakand graf ar punkte > galny | -

SN T érﬁ JG‘)\' .

Kommentar: Resonemanget omfattar endast intervallet x = a och anses ddrmed endast
uppfylla kraven for en godtagbar ansats. Elevldsningen ges en resonemangspoiang pa A-niva.

25
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Elevlosning 24.3 (2 AR)

| |
Sbalr:| Efterisam {«mhcbonem, havr ert maxiwie B

O

St bénor | dedvatan pPdsikiv \c“)r bl he,ahV

+/ il

+/ -
z \le
i o | |\r
Deviva koo
o .
X e O allieA Ackia.derve N
\* NG C ~A ] O U YU
negacin
pre <
L. 4
a\] -

N\

N

Kommentar: Losningen visar en godtagbar ansats dir det framgar varfor derivatan &r
avtagande kring punkten dédr x = a. Daremot saknar figurerna forklarande text om varfor en
avtagande derivata innebér en negativ andraderivata. Elevldsningen anses trots denna brist
nétt och jimnt uppfylla kraven for tvd resonemangspodng pa A-niva.

Uppgift 26
Elevlosning 26.1 (2 Ay)
V2 Vittre - Vinre

Vs \‘L(\

oL o knaren ger o | =27 | V2 1loo
3

y P

W00 10 (x+B) 9008

~

£
<

Svar Hooo cm

Kommentar: Elevlosningen leder fram till ritt svar men dar knapphéndig. Nir det géller kom-
munikation saknas redovisning av hur volymfunktionen bestdmts och hur det digitala verkty-
get anvints. Det dr darfor oklart om grafraknarfunktionen inkluderar bestimning av minimum
eller inte. Sammantaget bedoms elevlosningen uppfylla kraven for de tva forsta modellerings-
poédngen pd A-niva.
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Elevlosning 26.2 (2 Ay och 1 Ag)

Va
f;cb..\\c\ fe.t sTan
Q00 cm?
J b dl| N [N~ 1%
3 \/ Ve x
LICW\? 4
AV et
Acm PAf
V1= |Undre pl nk valuiy
= [AGx*8)- (Al+ A2 ¢ = (ax+32) (1o + 229) A
.1 ~NES 2 oy 9
= [AOX 13600 + 320 + 2B BOO = AOX+3IR0C+ 22 8O

cko | siddans uolgw\

X438 1618z (6X*+48).8 = 48X + 384

<

 od

Y
,l-"(]\"‘:!l-‘l’c

C

i NE mole | kortsicdan s Uoh:\_,w\
+B-X £ IALX
V4 = [B& Lc‘mg;\dornas Volyin
= 0 _(:.3_5) g,z_‘_ ;-'2.—%”80t) - -
== = =<
Vot = \UitA Vb, 4 \Un -\-\Jq‘ =
y , “ 5 C! i
KOX *BIZO *F RBBOO+ B H 48X v 2Ax - ZI2EE SO
120X | ¥ B 400X i ADU4
[ o'loL\‘ :\f\\ |
Viok (X) = 120+~ <
VXO £ 64O e
X §
XT=| I20 L IX|= N o = 26,83
w -

U Lot (26,33 ) + 864002 (26,83)[ |5]0] [Minphntd{
S Utdt = 120 26,53 + 86400 - 2633 4304 = 10744 dm

Svoed 10O dmP

Kommentar: Uppgiften dr 16st 1 sin helhet dér en 1 huvudsak korrekt volymfunktion (Vi) &r
tecknad forutom att delvolymen V3 ér felaktig. Dédrmed ges den forsta modelleringspoidngen
men inte den andra. Eftersom 16sningen fortséttningsvis dr korrekt och det tidigare felet inte
forenklar 16sningen ges den tredje modelleringspodngen (foljdfel, se sid. 3). Nar det giller
kommunikation dr 16sningen létt att f6lja och forstd da den innehaller en tydlig figur, indexe-
ring och forklarande hjélptext. En algebraisk verifiering av minimum avslutar [dsningen.
Sammantaget bedoms elevlosningen uppfylla kraven for den forsta och den tredje modelle-
ringspodngen pa A-niva och kommunikationspoéngen pd A-niva.
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Elevlosning 26.3 (3 Ay och 1 Ag)

|
L 4
~n |
A1
( \)olgwxeﬁ .‘fc'fs o
\I, A (RPN I 0, e\
\d | | v \IU\-‘SU v AJ | A I\ )
Y LN Lolumien
—~ ~_ 7
V=(x+2 ) (Yr10)-12-8Xy oc Xy 90
V= [(x4+R) (57 10)- 1R - BX 200
VR ETD (\;"-Uo\ D[~ 72,00
Ritad ug gafen al knaven och | besammey~
i puenkleu 1560600
Minske \
volrran e \
vuuov A U A \ ]
" N
L am N
. 1 “O
Hnymuwn v
X326.83 PR e ¥=10999, 316

Kommentar: Uppgiften &r 16st 1 sin helhet och korrekt. Nér det giller kommunikation
redovisas tydligt hur funktionsuttrycket framtagits och det framgér dven hur det digitala
verktyget anvints och att minimum &r verifierat. Sammantaget bedoms elevldsningen
uppfylla kraven for tre modelleringspodng och en kommunikationspodng pa A-niva.
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Ur amnesplanen for matematik

Matematiken har en flertusenarig historia med bidrag fran manga kulturer. Den utvecklas sa-
vél ur praktiska behov som ur minniskans nyfikenhet och lust att utforska matematiken som
sddan. Kommunikation med hjédlp av matematikens sprak ar likartad 6ver hela virlden. I takt
med att informationstekniken utvecklas anvdnds matematiken i alltmer komplexa situationer.
Matematik dr dven ett verktyg inom vetenskap och for olika yrken. Ytterst handlar matemati-
ken om att uppticka monster och formulera generella samband.

Amnets syfte

Undervisningen 1 dmnet matematik ska syfta till att eleverna utvecklar forméga att arbeta ma-
tematiskt. Det innefattar att utveckla forstaelse av matematikens begrepp och metoder samt att
utveckla olika strategier for att kunna 16sa matematiska problem och anvinda matematik i
samhills- och yrkesrelaterade situationer. I undervisningen ska eleverna ges mojlighet att ut-
mana, fordjupa och bredda sin kreativitet och sitt matematikkunnande. Vidare ska den bidra
till att eleverna utvecklar formaga att sitta in matematiken i olika sammanhang och se dess
betydelse for individ och samhille.

Undervisningen ska innehélla varierade arbetsformer och arbetssitt, dar undersokande aktivi-
teter utgdr en del. Nir sa dar lampligt ska undervisningen ske i relevant praxisnidra miljo.
Undervisningen ska ge eleverna mojlighet att kommunicera med olika uttrycksformer. Vidare
ska den ge eleverna utmaningar samt erfarenhet av matematikens logik, generaliserbarhet,
kreativa kvaliteter och mangfacetterade karaktir. Undervisningen ska stirka elevernas tilltro
till sin formaga att anvinda matematik i olika sammanhang samt ge utrymme at problemlos-
ning som bade mal och medel. I undervisningen ska eleverna dessutom ges mdjlighet att ut-
veckla sin formaga att anvianda digital teknik, digitala medier och dven andra verktyg som kan
forekomma inom karaktirsdmnena.

Undervisningen i imnet matematik ska ge eleverna forutsiittningar att utveckla forméga att:

1. anvinda och beskriva inneborden av matematiska begrepp samt samband mellan begreppen.

2. hantera procedurer och 16sa uppgifter av standardkaraktir utan och med verktyg.

3. formulera, analysera och 16sa matematiska problem samt vérdera valda strategier, metoder
och resultat.

4. tolka en realistisk situation och utforma en matematisk modell samt anvédnda och utvirdera

en modells egenskaper och begriansningar.

folja, fora och bedoma matematiska resonemang.

kommunicera matematiska tankegdngar muntligt, skriftligt och 1 handling.

7. relatera matematiken till dess betydelse och anvéndning inom andra &mnen, i ett yrkes-
massigt, samhélleligt och historiskt sammanhang.

SN
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Kunskapskrav Matematik kurs 3b och 3¢

Betyget E Eleven kan dversiktligt beskriva inneborden av centrala begrepp med hjélp av nagra representationer
samt dversiktligt beskriva sambanden mellan begreppen. Dessutom vixlar eleven med viss sidkerhet mellan
olika representationer. Eleven kan med viss sidkerhet anvinda begrepp och samband mellan begrepp for att 16sa
matematiska problem och problemsituationer i karaktirsimnena i bekanta situationer. I arbetet hanterar eleven
nagra enkla procedurer och 16ser uppgifter av standardkaraktir med viss séikerhet, bade utan och med digitala
verktyg.

Eleven kan formulera, analysera och 16sa matematiska problem av enkel karaktér. Dessa problem inkluderar
ett fatal begrepp och kriver enkla tolkningar. I arbetet gor eleven om realistiska problemsituationer till mate-
matiska formuleringar genom att tillimpa givna matematiska modeller. Eleven kan med enkla omddmen ut-
vérdera resultatets rimlighet samt valda modeller, strategier och metoder.

Eleven kan fora enkla matematiska resonemang och vérdera med enkla omdémen egna och andras resonemang
samt skilja mellan gissningar och vélgrundade pastdenden. Dessutom uttrycker sig eleven med viss sikerhet i
tal och skrift med inslag av matematiska symboler och andra representationer.

Genom att ge exempel relaterar eleven nagot i kursens innehall till dess betydelse inom andra &mnen, yrkesliv,
samhéllsliv och matematikens kulturhistoria. Dessutom kan eleven fora enkla resonemang om exemplens rele-
vans.

Betyget D Betyget D innebir att kunskapskraven for E och till 6vervigande del for C ar uppfyllda.

Betyget C Eleven kan utforligt beskriva innebdrden av centrala begrepp med hjélp av ndgra representationer
samt utforligt beskriva sambanden mellan begreppen. Dessutom véxlar eleven med viss séikerhet mellan olika
representationer. Eleven kan med viss sikerhet anvinda begrepp och samband mellan begrepp for att 16sa ma-
tematiska problem och problemsituationer i karaktirsimnena. I arbetet hanterar eleven flera procedurer, inklu-
sive avancerade aritmetiska och algebraiska uttryck, och l6ser uppgifter av standardkaraktir med séikerhet,
bade utan och med digitala verktyg.

Eleven kan formulera, analysera och 16sa matematiska problem. Dessa problem inkluderar flera begrepp och
kraver avancerade tolkningar. I arbetet gor eleven om realistiska problemsituationer till matematiska formu-
leringar genom att vélja och tillimpa matematiska modeller. Eleven kan med enkla omdémen utvérdera resulta-
tets rimlighet samt valda modeller, strategier, metoder och alternativ till dem.

Eleven kan fora vilgrundade matematiska resonemang och virdera med nyanserade omdomen egna och andras
resonemang samt skilja mellan gissningar och vilgrundade pastienden. Vidare kan eleven genomfora enkla
matematiska bevis. Dessutom uttrycker sig eleven med viss sdkerhet i tal och skrift samt anvinder mate-
matiska symboler och andra representationer med viss anpassning till syfte och situation.

Genom att ge exempel relaterar eleven ndgot i nagra av kursens delomriaden till dess betydelse inom andra
amnen, yrkesliv, samhillsliv och matematikens kulturhistoria. Dessutom kan eleven fora vélgrundade resone-
mang om exemplens relevans.

Betyget B Betyget B innebir att kunskapskraven for C och till dvervégande del for A ar uppfyllda.

Betyget A Eleven kan definiera och utforligt beskriva innebdrden av centrala begrepp med hjilp av flera re-
presentationer samt utforligt beskriva sambanden mellan begreppen. Dessutom véxlar eleven med sédkerhet
mellan olika representationer. Eleven kan med séikerhet anvinda begrepp och samband mellan begrepp for att
16sa komplexa matematiska problem och problemsituationer i karaktdrsimnena. I arbetet hanterar eleven flera
procedurer, inklusive avancerade aritmetiska och algebraiska uttryck, och l6ser uppgifter av standardkarak-
tidr med séikerhet och pa ett effektivt siitt, bade utan och med digitala verktyg.

Eleven kan formulera, analysera och 16sa matematiska problem av komplex karaktéir. Dessa problem inklude-
rar flera begrepp och kriver avancerade tolkningar. I problemlésning upptéicker eleven generella samband
som presenteras med symbolisk algebra. I arbetet gor eleven om realistiska problemsituationer till matema-
tiska formuleringar genom att vilja, tillimpa och anpassa matematiska modeller. Eleven kan med nyanserade
omdomen utvirdera resultatets rimlighet samt valda modeller, strategier, metoder och alternativ till dem.

Eleven kan fora vélgrundade och nyanserade matematiska resonemang, virdera med nyanserade omdomen
och vidareutveckla egna och andras resonemang samt skilja mellan gissningar och vélgrundade péstdenden.
Vidare kan eleven genomféra matematiska bevis. Dessutom uttrycker sig eleven med séikerhet i tal och skrift
samt anvinder matematiska symboler och andra representationer med god anpassning till syfte och situation.

Genom att ge exempel relaterar eleven ndgot i nagra av kursens delomriaden till dess betydelse inom andra
damnen, yrkesliv, samhéllsliv och matematikens kulturhistoria. Dessutom kan eleven fora vilgrundade och ny-
anserade resonemang om exemplens relevans.
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Centralt innehall Matematik kurs 3¢

Undervisningen i kursen ska behandla féoljande centrala innehdll:

Aritmetik, algebra och geometri

Al

A3
A4

AS

Begreppen polynom och rationella uttryck samt generalisering av aritmetikens lagar
for hantering av dessa begrepp.

Begreppet absolutbelopp.

Egenskaper hos cirkelns ekvation och enhetscirkeln for att definiera trigonometriska
begrepp.

Bevis och anvéndning av cosinus-, sinus- och areasatsen for en godtycklig triangel.

Samband och forindring

F7 Orientering kring kontinuerlig och diskret funktion samt begreppet gransvérde.

F8 Egenskaper hos polynomfunktioner av hogre grad.

F9 Begreppen sekant, tangent, d&ndringskvot och derivata for en funktion.

F10 Hérledning och anvéndning av deriveringsregler for potens- och exponential-
funktioner samt summor av funktioner.

F11 Introduktion av talet e och dess egenskaper.

F12 Algebraiska och grafiska metoder for bestimning av derivatans virde for en
funktion.

F13 Algebraiska och grafiska metoder for 16sning av extremvirdesproblem inklusive
teckenstudium och andraderivatan.

F14 Samband mellan en funktions graf och funktionens forsta- och andraderivata.

F15 Begreppen primitiv funktion och bestimd integral samt sambandet mellan integral
och derivata.

F16 Bestdamning av enkla integraler 1 tillimpningar som &r relevanta for karaktarsamnena.

Problemlésning

P1 Strategier for matematisk problemldsning inklusive anvindning av digitala medier
och verktyg.

P3 Matematiska problem av betydelse for samhallsliv och tillimpningar i andra &mnen.

P4 Matematiska problem med anknytning till matematikens kulturhistoria.
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