b)
©)
d)
e)

Ovningsprov 3 — Komplexa tal

. Berékna foljande

1+3i+5—1i
AQ+dHEZ-10)

(2 — 50)(2 + 5i)

1+2i

2-3i

Skriv f6ljande komplexa tal pa polér form
z=1+1i
z=1-—+/3i

Skriv det komplexa talet z = 2i i exponentiell form

Los ekvationen x2 — 6x + 13 = 0 och bestim dess komplexa rotter

Vi definierar det komplexa talet z = —3 + 4i. Bestdm foljande

Placera ut z 1 det komplexa talplanet
Im(z)

Re(z)

Bestim z

Bestim |z|

(6/0/0)

(4/0/0)

(2/0/0)

(1/0/0)

(6/0/0)

For ett tredjegradspolynom pé formen x3 + ax? + bx + ¢ vet du har nollstillena

X, = 3, x, = 1 och x3 = —2. Skriv polynomet i faktorform.

(1/1/0)
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7. Rita upp 1 det komplexa talplanet samtliga komplexa tal z som uppfyller féljande krav
e Im(z)>0
[ ] |Z| = 4
o Z<drg(x)<m (1/1/0)
8. Utfor polynomdivisionen och bestim eventuell rest
x3-7x—6 x3+3x2-10x-25
a) — b) — (4/2/0)
9. L&s ekvationen z3 = —1 med fullstindiga 16sningar
(0/3/0)
10. Joakim ritar upp foljande komplexa tal z i det komplexa talplanet
4
3
z
2 @
1
2 -1 0 1 2 3 4 5 6
=1
a) Rita upp det komplexa talet z - i i det komplexa talplanet.
b) For ett annat komplext tal z vet du att Re(z) = a Im(z) = b. Bestim Re och Im for
det komplexa talet i - z
(1/2/0)
11. Det finns en regel som sédger att om en andragradsekvation har enbart reella

koefficienter om dess rotter dr konjugerande. Utga fran att en av rotterna ér
X = a + bi for en andragradsfunktion visa att om ekvationen har konjugerande rotter
kommer vi enbart fé reella koefficienter pa ekvationen.

(0/2/0)
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12. a) Undersdk om polynomet x3 + 4x2 + x — 6 har en faktor som #r (x — 1)
b) Bestim talet a s att polynomet 3x3 — 4x2 + 3ax + 10 har en faktor som ir (x — 1)

(1/3/0)
13. Visaatt z - Z = |z|? for alla z
(0/2/0)

14. a) Visa att (cos (g) + isin (g))ﬁ =1

k
b) For vilka positiva virden pa k kommer foljande uttryck (cos (2) + isin (g)) bli

reellt?
Q/1/1)
15. Bestdm vilket/vilka a kan vara s att |z| = 3 for det komplexa talet
z = a%e?’ + 2qe?’ (0/0/2)

16. Rita upp i det komplexa talplanet samtliga komplexa tal z som har fo6ljande likhet

lz+z| = |z — Z|
(0/0/2)

17. Joakim pastar att om a 4r ett positivt reellt heltal storre 4n noll kommer a® alltid

resultera 1 ett komplext tal. Undersdk om han har ritt.
(0/0/3)
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