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Extra uppgifter i talteori, bevis och induktionsbevis

. Visa att 5™ + 3 alltid delar 4 da n é&r ett positivt heltal.

Visa med indirekt bevis att n? — 2 ir ett udda heltal om n ar ett udda heltal
Visa att produkten (2n + 1)(2n — 1) alltid kommer resultera i ett ojamnt tal for alla
heltal pa n

Visa att 27™ — 32" ir delbar med 9 for alla heltal pAn > 1

Visa att n3 + 2n alltid r delbar med tre

Visa att 49™ — 25™ 4r delbart med tva

Visa med matematisk induktion att foljande likhet stimmer

n

1 1
zrl‘z—n
k=1

Visa med indirekt bevis eller motsagelsebevis att om a ér ett udda tal kommer
uttrycket a + a? vara ett jamnt tal

Visaatt 1+ =+ =+ — + -+
379" 27

1 7 o
1 < 5 forallan

Visa att 21© — 1 4r delbart med femton

. Visa att a™ + b™ ar delbar med (a + b) om n ér ett udda tal.*

Bestém talet x i talbas 10 s likheten stimmer X, + 41fe, = 1004,

Los ekvationen om vi antar att antalet termer i summan gar mot oo

x-05%+x-05%+x-05°+x-0,58%... =400
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14. Bestdm den sista siffran i talet 23% + 364

15. Visa att 23" — 1 alltid 4r delbar med sju

16. Visa med induktionsbevis att foljande likhet stimmer

(1+3)(1+3)(143) o (143) =n+1

17. Visa x — 1 att x™ — 1 alltid delar for alla n

18. Ni har lart er regeln nedan under kursen. Visa att den stimmer med hjilp av
induktionsbevis*

. g a, +a
Aritmetisk s, =pn-—L77n dar a,=a,+(n-1)-d
summa

19. Visaatt 1 4+~ 4. — <2 —~*
4 9 n

1
n
20. Joakim menar att summan
k
o
n=4

aldrig kommer resultera 1 ett primtal. Undersok om han har rétt.
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